Lycée Rue Ahmed Amara Le Kef ELEMENTS DE CORRECTION
OOQ

Habib Gammar Session Principale.2023 Mathématiques 4° Sc.Exp

[4 points |

1) Comme A et B sont indépendants alors :
e p(AnB)=p(A)x p(B)=0.1x0.1=0.01
* p(AuB)=p(A)+ p(B)-p(AnB)=0.1+0.1-0.01=0.19

2) » p(M,)=p(AnB)=0.01
«p(M,)=p(AnB)=0.9x0.9=0.81
« p(M,) = p(AnB)+ p(AnB) =(0.1x0.9)+(0.9x0.1) = 0.18

0,81

SRS

« p(ENM,)=p(My)xp(E/M,)=0.81x0.02=0.0162
« p(EAM,)=p(M,)xp(E/M,)=0.18x0.1=0.018

3)a)* p(ENM,)=p(M,)xp(E/M,)=0.01x0.25 = 0.0025 <

ST

3)b)s p(E)=p(EnM,)+p(EnM,)+p(EnM,)
p(E)= 0.0162 + 0.018 + 0.0025 =0.0367

3)c)e p(M,/E)=
Yo p(M, /E) p(E) = 0.0367

4) a) X suit la loi binomiale de parametres n et p = p(E)=0.0367 .

4)b) p, = p(X =0)=C?(0.0367)°(0.9633)" =(0.9633)".

In(0.75) _

4 >0.75 < (0.9633)" >0.75 < nIn(0.9633) > In(0.75) < n < ~
)e) b, ( ) o In( )21In(0.75) = n <0 9633

alors n="17.

m |5.5points|
A)1a) (E):22+(1-3i/3)2-8=0
e A=(1-3i/3)2 - 4x(-8)=1-6i/3 -27+32=6-6i/3
Comme (3-i4/3)2=9-6i/3 -3=6-6i/3 alors A =(3-i/3)?2

1)b) A=(3-iv/3)? alors 5=3-i/3
—1+31J_+3—1J_ 2+21J__1+1\/—

dou » z' =
> il —1+31J_ 3+iV3 —4+41J__ 9423
SC={1+1\/_,—2+21\/_}

2)a)e a= 1+1\/_ 2( J_) 2(cos(g)+1sm(3)) ei%
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T s T 2 .27
a zr 2

—i* i2n
2) b) Construction des points : » B(l = %e 3) et > C(a? =4e i ).
a

B)1) M(z) ; Nz%) : P(L) ; P'(2)
Z

¢ Comme M c(IA) et (JA):x=1 alors Re(z)=1.

Z—— 2
2)a) z=1+ib ;beR". MN _Z2 2 _, 1=1+ib-1=ibeciR < (MN) 1 (OM).

ZW z

2)b) 22 =(1+ib)?> =1+2ib-b%>=(1-b2)+2ib alors Im(z?) =2b=2Im(z).

2) c¢) Construction du point N : » (MN) L(OM) et » Im(z,)=2Im(z)

= | | eR < OP et OP’ sont colinéaires d’'ou O, P et P’ sont alignés.
2z z

1
z 1 1
z

Z

3) ¢) - 2172 3-1-2=-ibeiR < IP 1 OP.
- 1 z

alors le point P appartient au cercle (%) de diameétre [OI].

3) d) Construction du point P : » P’ (z) » O, P et P'sont alignés. » P (%)

oUnz.[lnln—xdx et szlnhl—xdx; neN*
1 X 1

" xJ1+x

Inx 1, 2 1+% 1 2 1
1a)e U, j . AMX gy [2111 x} =5(1n 1+ ) In2 (1)) ~In%2(1+ )
1

1)b) ¢ limU, = lim 1ln aq+= ) 0.

n—+o n—+o00
2
. . In2(1+1) . In(1+ 1) . .
¢ imn?U, = lim 1n2In?@+3)=limLt— " _jim i —n | 1,4 1,
n—>+o0 n—s+wo 2 n n—s+o 2 L n—+o 9 l 2 2
n? n
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2)a)Onal<r<l+edt = 2<14x<2+L = V2 <Tra< 241
n n n

L1 1 1 n 1 1

= < <
\/2+ \/1+x J2 2n+1 ~ J1+x 2
n

1 n 1 1 1, Inx
2)b) Onapourtout 1<x<1+—: < < ,comme Vxe[l;1+—=], >0
P n 2n+1 «/1+x J2 n X

n Inx Inx 1 Inx . . 1
: fonctions continues sur [1;1+—]
2n+1 x x\/ 1+x \/_ x n

1+ ~ Inx 1+ _Inx lnx
donc ’ —Zdx < dx
2n+1 '[ '[ x\/1+x \/ J-

%J

U

alors

n

2)c) ¢1 lim |2 xUn:/%XOZO —~ lLmV,=0.

¢ f(x)=(x+De " +x;xeR.
D1) ¢ lim f(x)=lim(x+1)e ™ +x =—0

L1 +x©

olim&:hm (x+De +xlim£(1+l)ex+1J+oo.
X—>—00 X X—>—00 X X—>—00 X L1
1

¢ (%) admet une branche parabolique de direction (O,}') au voisinage de —o .

2) a) ¢ lim f(x) = lim((x+1)e’x +x): lim (—(—xex)+e:|+ x j:+oo.
X—>+00 X—>+00 X—>+00 0 0 |+:|

X—>+0 X—>+0 X—>+o0 I
0

alors la droite D : y = x est une asymptote a la courbe (%) au voisinage de +oo

2)b) ¢ lim (f(x)-x)=lim ((x+1)e*) = 1im(_(_xe—x)+e:j=o
0
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T —00 —1 +00
f)—m - ¢ +
2)c) ¢ f(x)—x=(x+1D)e”" Position D ¢
( ¢ et D ) ? (—1,—1) E

IT) 1) a) Pour tout x € R, la courbe (I') est au-dessus de I'axe des abscisses alors Vx e R, f'(x) >0.
d’ou f est strictement croissante sur R.

£ —o0 —+oo
F(x) +
1) b) Le tableau de variation de f . Too
f /

1) ¢) ¢ f est continue, strictement croissante sur R et f(R)=R.
et comme 0 R, alors 'équation f(x) =0 admet dans R une unique solution o .

{f(_m) =—0.0958<0 e F(-0.7)x F(~0.6) <0 alors o c]— 0.7 ,-0.61.

£(~0.6)=0.1288 > 0

2) a) ¢ La courbe (I') admet une tangente horizontale au point F ( 1,1- lj alors f''(1)=0.
e

¢ Le si de /' (x).
e signe de "' (x) = — T s

'@ — ¢+

2) b) ' s’annule en 1 en changeant de signe alors le point E (1, f (1)) est un point
d’inflexion de (7).

3) a) T:y=f’(1)(x—1)+f(1)=(1—lj(x—1)+2+1=(1—ljx—1+l+g+1=(l—l]x+§
e e e e e e e
3)b) G(3,3) :(1—lj3+§:3—§+§:3 alors G(3,3) e T.
e e e e

1
. (1 .
3) c) ¢ OF ! et comme OF (f’ (Dj alors OF est un vecteur directeur de T .

e

3) d) ¢ Latangente T : T est parallele a (OF') passant par G .
¢ Le point E est 'intersection de la droite x =1 et la tangente T .

fO)=1=dJ (%)
£10)=1= J e (I')

4) a) ¢ J(0,1) : { alors J € ()N ().

4) b) La courbe (%).
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u'(x)=1
v(x)=—e

alors LOl (x+1De *dx= [—(x+1) e " ]?1 —J.i —e "dx=-1 —[ e " ]?1 =-1-(1-e)=e—-2

= 1
5)a) ¢ J._Ol (x+1e *dx. ule)=x+

vi(x)=e" —x

5) b) oﬁl:.l.i (f’(x)—f(x))dx:J:O1 f’(x)dx—J:O1 ((x+1)e’x +x)dx.

_ 0 0 x 0 _ 1 9
A=[f@], - [ x+De™dx - [ xdx =2-e+2+5 == —e (wa)

1+1 e—2 1

2
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Figure 1
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Figure 2
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